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1. Egy matematikus egyenletesen halad az autdjaval az orszagiton. Amikor tavolabb megpillant egy
sebességkorlatozo tablat, az alabbiakra gondol:
- Ha a tabla utan is az eredeti sebességemmel haladok tovabb, akkor a megengedett sebességet a
harmadaval fogom tullépni.

- Ha a sebességemet 10 km/h-val novelném, akkor 50%-os lenne a sebesség-tullépésem.

Mekkora sebességgel haladt a matematikus autoja, és milyen szamot latott a sebességkorlatozo tablan?

Jeldlje x a sebességkorlatozo tablan 1évo szamot.

Ekkor a matematikus sebessége 4 X.
3
A sebesség novelése utan ﬂX + 10 a matematikus sebessége.
3
A feltételek szerint: %X + 10 =1,5x.

Ebbdl x = 60. A kocsi sebessége pedig gx = 80.

Tehat a matematikus kocsijanak sebessége 80 km/h és a sebességkorlatozé tablan a 60-as
szam lathato.

2. Irj a kovetkezé tizes szaimrendszerben felirt hatjegyii szimban az x és az y helyére olyan szamjegyet,
hogy a szam oszthato legyen 24-gyel! 53x56y

24 = 3-8, ahol a 3 és a 8 relativ primek. Igy a keresett szam akkor oszthaté 24-gyel, ha 3-mal
és 8-cal 1s oszthato.

A 8-cal val6 oszthatdsag feltétele, hogy a szdm utolsé harom szamjegyébdl képzett
haromjegyli szam oszthato 8-cal. Tehat y lehetséges érteékei 0 és 8.

Hay =0, akkor a 3-mal val6 oszthatosag feltételébdl (a szam szamjegyeinek az Gsszege
oszthato 3-mal) x = 2; 5 vagy 8 lehet.

Hay = 8, akkor x = 0; 3; 6 vagy 9 lehet.

3. Egy 20 cm sugaru korlapbdl a leheté legnagyobb oldali négyzetet vagjuk ki. Mennyi ennek a
négyzetnek a keriilete és a teriilete?

Jeloljiik a-val a négyzet oldalait és d-vel az 4tloit. A Pitagorasz-tétel alapjan d = a2, fgy a
négyzet oldala akkor a legnagyobb, ha az atloja is a lehetd legnagyobb. A korben a
leghosszabb htr az 4tmérd. Tehat d = 2r = 40 cm. Ebbéla=d : /2 =20+/2 ~ 28,28 cm.
fgy a négyzet keriilete: k = 4a = 80 V2 113,14 cm. A négyzet teriilete: t = a° = 800 cm?.

4. Bontsd fel két haromjegyii szam szorzatara a 666666-0t!

Bontsuk primtényezéire a 666666-0t. 666666 = 2.3%.7-11.13-37
Mivel 666666 : 999 = 667,33, ezért a keresett szamok 668 és 998 kozé esnek. Igy a
lehetséges felbontasok: 693-962; 777-858 és a 814-819.
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5. Egy dobozban 10 cédula van 0-t6l 9-ig megszamozva. A dobozbdl véletlenszeriien htizunk ki 4 lapot.
Az egyes huzasok utan a cédulan 1évé szamot a huzas sorrendjében leirjuk, majd a cédulat visszatessziik
a dobozba. Hany esetben kapunk olyan négyjegyii szamot, amelyben a legkisebb szamjegy a 6?

Mivel a szamokat a kihzas sorrendjében irjuk fel, ezért szamit a kihtizott szamok sorrendje.
Mivel minden huzés utan visszatessziik a cédulakat, igy minden szamjegy tobbszor is
szerepelhet a kihuzottak kozott. A feltételeknek megfeleld szamok esetén a 6-0S, 7-es, 8-as
¢€s a 9-es szamjegy koziil a 6-os szamjegy legalabb egyszer szerepel. Tehat a 6-0s vagy az
annal nagyobb szamjegyeket tartalmazo6 szamok szamabol ki kell vonni a 6-os szamjegyet
nem tartalmazé szdmok szamat.

A 6-0s vagy az annal nagyobb szamjegyet tartalmazo szamok szama: 4-4-4-4 = 4* = 256,
(Mind a négy huzas esetén 4 szambol valaszthatunk.)

A 6-0s szamjegyet nem tartalmazo6 szamok szama: 3-3-3-3 = 3* = 81. (Mind a négy huzas
esetén 3 szambol valaszthatunk.)

256 — 81 = 175 olyan szamot huzhatunk ki, amelyben a legkisebb szamjegy a 6.

6. Bizonyitsd be, hogy a derékszogii haromszog Keriilete a beirt kor sugaranak és az atfogo egyiittes
hosszanak kétszerese!

Hasznaljuk az 4bra jeloléseit.
A szimmetria miatt a haromszog cslcsaitol az érintési pontokig terjedd

szakaszok egyenlO hosszusaguak. E

Ekkor a hdromszog oldalait a szokdsos modon jeldlve: a =X + 1, r m
b=y+rc=x+y. C A
Igy a haromszog keriilete: kK=a+b +c=2(r+ x +y) =2(r + ¢).
Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

D C
7. Az abran lathaté ABCD trapézba olyan K kozépponti kort irtunk, amely
érinti a trapéz oldalait. Bizonyitsd be, hogy az AKD szég = BKC szog! Add
meg az AKD szog nagysagat! N B

Hasznaljuk az abra jeldléseit.

Tanultuk, hogy a trapéz szérain 1évo szogek sszege 180°.
fgy o+ 8 =1v+p =180°.

A trapézba irhat6 kor kozéppontjat a csticsokkal 6sszekotd
szakaszok felezik a trapéz szogeit, mert a beirhat6 kor
kozéppontja a szogfelezok metszéspont;ja.

a+06 90°

fgy az AKDA-ben

Hasznaljuk fel, hogy a haromszog belsd szogeinek dsszege 180°.
Ezek alapjan az AKD szdg 90°.

Hasonl6 gondolatmenet alapjan BKC szog is 90-0s°.

Ezzel a feladatot megoldottuk.
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