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1. Egy raktarban 500 tonnaval tobb szén van, mint egy masikban. Mennyi szenet vigyiink at az elso
raktarbdl a masodikba, hogy az els6ben csak 130 tonnaval legyen tobb, mint a masodikban?

Vigyiink el gondolatban 130 t szenet az elsé raktarbol. Igy mar csak 370 t-val lenne t5bb
szén az elsO raktarban. Ha most a 370 t szén felét (185 t) atvissziik a masodik raktarba,
akkor a két raktarban azonos tomegii szén lesz.

Ellendrzés: Kezdetben x + 500 és x tonna szén volt a raktarakban.

A szallitas utan x +315 és x + 185 tonna szén van.

X + 185 + 130 = x + 315.

Tehat 185 t szenet kell atszallitani az elsd raktarbol a masodikba.

2. Egy egyenlo6 szaru haromszog oldalai 36°-os szoget zarnak be. Mekkora szoget zar be az alapon fekvo
szog szogfelezéje a szemkozti szarral?

Két eset lehetséges.

Ha az egyenl6 szari haromszog két szara
altal bezart szog a 36°-0s.

Hasznaljuk az abra jeloléseit!

Az alapon fekvo szogek

0,5(180° - 36°) = 72°-0sak.

a az ADCA kiils6 szoge.

gy a = 36° + 36° = 72°.

Ha az egyenl6 szaru haromszog alapon C .108°

fekvé szogei 36°-0sak. D
Hasznaljuk az dbra jeloléseit! 18° M

o az ABDA kiils6 szoge.

gy a = 18° + 36° = 54°, A 16° B

Tehat az egyenld szart haromszog alapon fekvo szogének szogfelezdje a szemkozti szarral
54°-0s vagy 72°-os szoget zar be.

3. Egy termék aranak negyede a keresked6 haszna. Ha a kereskedé megemelné az arat 250 Ft-tal, akkor
mar az ar harmada lenne a haszna. Mennyi a termék eredeti ara?

kezdeti ar: X Ft j ar: (x + 250) Ft
a haszon: 0,25 x Ft az 0j haszon: ((X + 250)/3) Ft
beszerzési ar: 0,75 X Ft beszerzési ar: (2(x + 250)/3) Ft

A kétféleképpen szamolt beszerzési ar egyenlé: 0,75 x = 2(x + 250)/3

Ebb6l1 x = 2000.

Ellenérzés: Kezdetben: 2000 = 500 + 1500 Emelés utan: 2250 = 750 + 1500
Tehat a termék eredeti ara 2000 Ft.

4. Bizonyitsd be, hogy a 2015p + 7 nem lehet primszam, ha p primszamot jelol!

Ha p = 2, akkor 2015p + 7 = 4037 = 11-367. Nem primszam.

Ha p > 2, akkor p paratlan szam.

Ekkor 2015p is paratlan szdm lesz, mert két paratlan szdm szorzata.

2015p + 7 biztosan paros szam, mert két paratlan szamnak az dsszege. Nem primszam.
Tehat barmely p primszam esetén 2015p + 7 nem lehet prim.
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5. Egy félkorlemez keriiletének méroszama deciméterekben mérve szazada a négyzetcentiméterekben
mért teriiletének. Mekkora a félkor sugara deciméterekben mérve?

Mivel 1 dm? = 100 cm?, a négyzetdeciméterben megadott teriilet mérészama megegyezik a
deciméterben mért keriilet mérészamaval.

Az r sugaru félkor keriilete rm + 2r. Az r sugaru félkor teriilete 0,5r%m, ahol r > 0.

Az elébbiek alapjan rm + 2r = 0,5r%x.

Ebbblr = (4 + 2 )/ m ~ 3,273 dm.

6. Egy szimmetrikus trapéz egyik alapja 36 cm, a masik ennek 5/3-a. A szarak 24 cm hossziak.
a) Mekkorak a trapéz szogei?

b) Milyen hosszi a belsé szogfelezoknek a trapézba esé része?

Hasznaljuk az dbra jeloléseit! vy, DT ¢ E C

a) ¢ =36 cm, a=5c/3=60cm, b=24cm és 2 \\

x=0,5(a-c)=12cm b

Vegyiik észre, hogy az ADTA egy szabalyos

haromszog fele. Igy az o szog 60°. %/

v = 180° - o = 120° \ : [+] xfc
Ao T A g B

b) Mivel y/2 = 60°, ezért az AA’D szabalyos
haromszog A’D oldala a y szog szogfelezéje. Igy ez a szogfelez6 b = 24 cm hosszlisagu.
Az AA’D szabdlyos haromszog o szogének a szégfelezdje merdleges a szemkozti oldalra,
amely a trapéz masik szogének szogfelezbje. igy az AEDA egyenld szaru.

Az ADFA ¢és az DEFA egy szabalyos haromszog fele. Az AE szakasz hossza egyenl6 a

b oldalu szabalyos haromszog magassaganak kétszeresével.

AE =2vV242 — 122 = 2+/432 = 24+/3 ~ 41,569cm.

ol |5 7 9

7. Van négy szamkartyank:

a) Hany olyan négyjegyii szamot allithatunk 6ssze bel6liik, amelyek oszthatok ottel?
b) Hany olyan négyjegyii szamot allithatunk ossze beldliik, amelyek kisebbek 7500-nal?

a) Ha egy szam oszthat6 5-tel, akkor a szam utolsé szamjegye 0 vagy 5 lehet.

Ha az utols6 szamjegy a 0, akkor 3-2-1 = 6 lehetdség van.

Ha az utolso szamjegy az 5, akkor 2-2-1 = 4 lehetdség van. (A 0 nem allhat a szam elején.)
Tehat 10 olyan négyjegyii szamot allithatunk eld, amely oszthat6 ottel.

b) Az els6é szamjegy csak 5-0s vagy 7-€s lehet.

Ha az els6 szdmjegy az 5, akkor 3-2-1 = 6 lehetéség van.

Ha az els6 szdmjegy a 7, akkor a masodik szdmjegy csak a O lehet.

fgy 2-1 = 2 lehetdség van.

Tehat 8 olyan négyjegyli szamot allithatunk eld, amely kisebb 7500-nal.
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8. Egy négyzetet kettévagunk egy egyenessel, majd a kapott részek koziil csak az egyiket ismét
kettévagjuk egy egyenessel és igy tovabb. A 185. vagas utan megszamoljuk a keletkezett sokszogek
csucsait. Lehetséges-e, hogy 555 csucsot szamolunk meg?

Minden vagassal egy ujabb sikidomot hozunk 1étre. gy a 185. vagas utan 186 sikidomunk
lesz.

A megszamolt csucsok szama akkor a legkevesebb, ha mindegyik sikidom haromszog.

Ez elérhetd, mert a kezdd négyzetet a két szemkozti csticsara illeszkedd egyenes két
haromszdgre vagja; a haromszoget pedig az egyik cstcsara és a szemkozti oldal valamelyik
belsd pontjara illeszkedd egyenes vagja két haromszogre.

A 186 haromszognek 3-186 = 558 csucsa van.

Tehat nem lehetséges, hogy 555 cstcsot szamolunk dssze, mert a csicsok szdma minimum
558.



