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1. A beszedett adé:
144+145+146+...+1143=643500.
Mivel 643500=4500-143, igy szét tudta osztani k6z6ttlik egyenléen.

2. Elsé eset: 2x kg lencse, és 3x kg bab.

2x+2 _ 3

Hozzaadva még 2kg lencsét: 2x+2 kg, és a lencse-bab arany 3:2,azaz 3x %

Rendezve az egyenletet: x=0,8.
Tehat 2:0,8 kg + 2 kg = 3,6 kg lencsét, és 3:0,8 kg = 2,4 kg babot kellett szétvalogatnia.

3. Mivel csak a nullanak az abszolut értéke nulla, igy:

|#-1-1=0

||X|_1|=1_

Innen

Mivel az 1-nek és a —1-nek is 1 az abszolut értéke, igy két eset van:

l. eset:
|x|—1=1
| = 2

EbbdI x;=2 és x,=-2.

Il. eset:
|x|—1 = -]
[ = 0

Ebbdl x5=0.

Tehat az egyenletnek harom megoldasa van : -2, 0 2.



4. Az AE,0; derékszdgi haromszog O,-nél I1évé szoge 600-0s, tehat ha a haromszéget az AE,
egyenesre

tikréznénk, szabalyos haromszdget kapnank. Ebbdl kdvetkezik, hogy AO; = 20,E; = 2 egység.
Hasonléan az AO,E, haromszdgben:

20;E;, = AO;,

2r, = AMq+r,

r, = AM; = 3 egység.

A harmadik kdorre:

rs = AM, = 9 egység = 3,

a negyedik korre:

rs = AMs = 27 egység = 3*, azaz a korok sugara mindig a haromszorosara né.

igy a tizedik kor sugara, ha az egységnyi sugaru kér sugara a legkisebb : ro = 3°=19683 egység.
Ha a megadott egységnyi sugaru kor a legnagyobb sugaru, akkor pedig a tizedik koér sugara 37

5. A keletkez6 test két négyzet alapu gulabdl all. A gulak minden éle egyenl, legyen ez b, a kocka éle
pedig a.

Mivel a gula minden éle a kocka két szomszédos lapkdzéppontjat kéti Ossze, igy felirhatd a kovetkezé

Pitagorasz-tétel:

2 2
2 i , ahonnan 2

A gula magassaga a kocka magassaganak, azaz élének a fele.

Egy gula térfogata:

Az oktaéder térfogata ennek a kétszerese:

a

v, =%
6

Az oktaéder és a kocka térfogatanak aranya :



3
ot

v, _6 _1

v, & 6

o]

6. Tegyuk fel, hogy az A bolygéhoz legkdzelebb a B bolygd van, a B bolygéhoz legkézelebb a C, a C-
hezaD, a

D-hez az E, az E-hez az F, és az F-hez a G. Ez egyben azt is jelenti, hogy AB>BC>CD>DE>EF>FG.
Ekkor az A bolygé csillagasza a B bolygot figyeli, a B-é a C-t, stb., az F-é a G-t.

Ahhoz, hogy minden bolygot figyeljen valaki, a G bolygé csillagaszanak A-t kellene figyelnie. Ehhez G-
nek

kozelebb kellene lennie A-hoz, mint barmely mas bolygdhoz, igy fenn kellene allnia az FG>AG

egyenlétlenségnek. Az el8bbiek miatt viszont ekkor AB>AG is fennallna, igy az A bolygé csillagasza
nem

figyelhetné a B bolygét. Tehét kell, hogy legyen olyan bolygd, amit senki sem figyel.

7. 12-en szeretik a fagylaltot és a palacsintat, de kozlilik 2 nem szereti a matematikat, azaz 10-en
szeretik

mindharmat.

A matematikat szeret6k kdzul 7 nem szereti a fagylaltot, igy a+z=7, 8 pedig a palacsintat, igy a+x=8,
azaz

2a+x+z=15.

Masrészt mivel mindharmat 10-en szeretik, a matematikat pedig dsszesen 22-en, igy a+x+z=12.

E kettébdl kdvetkezik, hogy a=3.

Ekkor z=4, és x=5.

Ezutan pedig b=18-(10+5+2)=1, ill. c=18-(10+4+2)=2.

Mivel mindenki, aki legaldbb egy igennel felelt szerepel az a,b,c,x,y,z,u halmazok valamelyikében, és
Pontosan egy helyen, igy a legaldbb egy igennel felel6k szama: 3+5+1+4+10+2+2=27, tehat 2 f6 felelt
mindharom kérdésre nemmel.

8. A kockak szama legyen x.

N
T2
7 =2s

48 (1 pont)



1| —xt+t—x=—x <1000
72 48 144

13 25 ] 43

x<3348,83

Ahhoz, hogy p, f és z egészek legyenek, x-nek oszthaténak kell lennie 72-vel, 48-cal és 144-gyel.
Ezek legkisebb kdzds tobbszorose a 144.

Masrészt mivel a nagy kocka x db kis kockabdl all, x-nek kébszamnak kell lennie.

A 3348-nal kisebb, 144-nél nagyobb kébszamok: 216, 343, 512, 729, 1000, 1331, 1728, 2197 és
2744.

Ezek kozll az 1728 oszthaté 144-gyel.

E'17"28=312 E'17"28=9EID

Tehat 1728 kockabdl all a nagy kocka, ebbdl 72 a piros, 48 a fehér,

és 1728-(312+900)=516 a z6ld.



