SZEGO GABOR MATEMATIKAVERSENY
A Il. FORDULO feladatainak megoldasa

1. Béla karérdja naponta 12 masodper cet siet. Istvan 6raja naponta 8 masodper cet késik. Tegnap
este 8 érakor mindketten beallitottak az or4jukat. Hany nap mualva mutat Béla 6r4ja pontosan 12
per ccel tobbet, mint az | stvané?

Jelolje t a pontos id6t, x pedig az Orak bedllitasatol szamitott eltelt napok szamat.
x nap mulva Béla 6rja t + 12x-et mutat, Istvané t — 8x-€t.
A feladat feltételei szerint t + 12x t — 8x) = 12:60. Ebbdl x = 36.
Tehat 36 nap mulva fog Béla 6raja 12 perccel tobbet mutatni, mint az Istvané. 10 pont

2. Egy kalapban 101 kértya van, 1-t61 101-ig megszamozva. Hany kértyét kell a sotétben kivenniink
a kalapbdl, hogy a villany felkapcsolasa utan a kivalasztott lapok kozott biztosan talaljunk két
olyat, amelyekreirt szamok 6sszege 102?

Pérositsuk a kartyakat ugy, hogy a két kartyan 1évé szam Osszege 102 legyen:
1és 101, 2 és 100, 3 és99, ... 50 ¢és 52. Végiil marad az 51-es kartya, amelynek nincs
parja. A parokban 1évd kartydkon a szdmok Osszege 102, és barmelyik két, nem egy
parban 1évé kartyan a szamok Osszege nem lehet 102. Igy akkor lehet biztosan
kivalasztani két olyan kartyat a kihtuzottak koziil, melyekre irt szamok 6sszege 102, ha
valamelyik par mindkét elemét kihuzzuk. Ez biztosan bekdvetkezik, ha 52 kartyat
huzunk ki, hiszen 50 + 1 = 51 csoportot képeztiink. Igy az 52. huzas utan valamelyik par
mindkét elemét kihtizzuk. 16 pont

3. Egy test egyik lapjatizennégy-szdg. L egalabb hany lapja van ennek a testnek?

A tizennégy-szog minden oldaldhoz kell egy lapnak csatlakoznia. Igy ennek a
testnek a tizennégy-szoggel egyiitt legalabb 15 lapja van. Ilyen test létezik, ez a
tizennégy-szog alapu gula. 10 pont

4. Valamilyen szabaly szerint leirtunk 6t szamot, de néhany szam bizonyos szamjegyeit letakartuk.
Add meg a szamokat, ésismertesd a szabalyt!

200 220 2008 240 264

A két utols6 szam kiilonbsége 24. A harmadik és negyedik szdm kiilonbsége nem
lehet 24, mert a 3. szam 8-ra végzddik (240 —24 = 216). Ez akkor lehetséges, ha koztiik
a kiilonbség 12, vagyis fele, mint az utanuk kovetkezd két szam esetén. Ezt a szabalyt
kovetve a2. és a 3. szam kiilonbsége 6, az 1. és a 2. szamé 3. Igy az 6t szam: 219, 222,
228, 240, 264. 12 pont

5. Dani novekvo sorrendben irta le azokat a haromjegyi szamokat, amelyeknek mindharom
szamjegye Kiilonb6zo. Mennyivel nagyobb az utolsonak leirt szam az elsonél?

A feladat feltételeinek megfeleld szamok kozil a legkisebb 102, a legnagyobb
987. Igy az utolsé szam 987 — 102 = 885-tel nagyobb az elsénél. 10 pont



SZEGO GABOR MATEMATIKAVERSENY
A Il. FORDULO feladatainak megoldasa

6. Harminc darab 1dm?® térfogattl kockat az abran
lathat6 mddon Gsszerakunk, majd egy négyzet alapu
gulat helyeziink a kockak koré. Mekkora a gila
térfogata?

A kockdk élei 1 dm hossztak. Az abrardl leolvashatd, hogy a CDE ¢és az ADE
oldallapok egyenl6 szari derékszogl haromszogek, amelyek befogoi 5 dm hossziak.
Igy a gula DE magassaga és a gula alapjat képez6 négyzet oldalai (CD és AD) is5dm

T-m 5.5 125
hossziiak. A gila térfogata V= ——="—"="" dm°,

3 3 3 10 pont

7. Az abran lathaté mérlegek egyensilyban vannak. Hany darab C jeli sullyal egyensulyozhatunk

ki egy B jeliit?

(B) ) ()

Az elsé két mérleg alapjan A =2C +D. Igy 2A =4C +2D. Felhasznalva a
harmadik mérleg egyensulyat: 2A =3D =4C + 2D. Ebbdl D =4C. Ekkor viszont az
elsé mérleg alapjan B = 5C. 16 pont

8. Az &bran harom egymas mellé rajzolt négyzet lathato. Hany fokos a
szlrkérefestett sz6g?

A DE atlo kivételével toljuk el a g F' ! H'
négyzeteket az AE iranyitott szakasszal.
\ ]

fgy EG’ parhuzamos AG-vel. Tehd a
G’ED sz06g egyenld a keresett szoggel. E < G
Az EG’ merdleges G’D-re ¢és EG’ =G’D,

mert a G’CDH’ téglalap a G’GEE’ téglalap
90°-os elforgatottja.

Az EDG’ haromszog tehat egyenld szaru
derékszogii haromszog. Igy a keresett szog
45°-0s. 16 pont
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Mindosszesen 100 pont



